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احتمالات علمی است که چانس وقوع يک واقعه

را در آينده و در حال حاضر توسط اعداد نشان 

احتمال وقوع يک واقعه را به فيصدی . ميدهد

، (شايد)نشان ميدهند ويا از کلمات مانند ممکن 

. ناممکن و حتمی استفاده ميکنند
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احتمال وقوع يک واقعه را ميتوان به سه درجه

: تقسيم کرد

( 1صد فيصد ويا )حتمی -1

يا بين صفر و صد فيصد و) ممکن يا شايد -2

( 1بين صفر و 

( صفر فيصد ويا صفر) ناممکن -3
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:  احتمال آمدن زمستان بعد از خزان: مثال

شايد-1

حتمی-2
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هيچکدام-4
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ا چانس شير ويا خط زمانيکه سکه به هو: مثال

پرتاب ميشود، چند فيصد است؟

شايد-1
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ه برای دريافت احتماال وقاوع ياک واقعا: يادداشت

.از نسبت ذيل استفاده ميکنيم

تعداد احتمال وقوع واقعه 

مجموع احتمالات



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  10

ه از برای دريافت فيصدی احتمال وقوع يک واقعا

.نسبت ذيل استفاده ميکنيم

تعداد احتمال وقوع واقعه 

مجموع احتمالات
100
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قرار شکل: مثال

عقربه بعد از چرخ زدن راناحتمال قرار گرفت

؟بالای رنگهای نارنجی، سرخ و سياه دريابيد
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ه تايم نتايج پنج سال گذشاته نشاان ميدهاد کا: مثال

ساااال 5تکوانااادوی دختاااران کشاااور در مساااابقات 

کااه احتمااال اين. گذشااته در هيچکاادام برنااده نبودنااد

امسال برنده شوند، چند فيصد است؟
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د کاه نتايج پانج مساابقگ گذشاته نشاان ميدها: مثال

مسااابقگ گذشااته  5تاايم فوتبااال پسااران کشااور در  

احتمااااال اينکااااه در . مسااااابقه برنااااده بودنااااد3در 

؟مسابقگ بعدی برنده شوند، چند فيصد است
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احتماااال . ياااک داناااگ رمااال انداختاااه ميشاااود: مثاااال

اينکه شمارۀ يک بيايد، چند است؟
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احتماال . ياک داناگ رمال انداختاه شاده اسات: مثال

باشااد، چنااد 6اينکااه عاادد حاصاال شااده قاساام عاادد 

است؟
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ه هر حرف کلمگ افغانستان جدا جادا در توتا: مثال

هااای کا ااذ نوشااته شااده و يکاای آن باادون اينکااه 

رف احتمال اينکاه حا. ديده شوند، برداشته ميشود

انتخاب شده الف باشد، چند است؟
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ولگ در يک جعبه چهار گلولگ سبز و يک گل: مثال

احتماااال اينکاااه گلولاااگ سااابز . سااارخ وجاااود دارد

انتخاب شود، چند است؟
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3آبی و 2گلولگ سرخ، 3در يک جعبه : مثال

ده احتمال اينکه گلولگ انتخاب ش. زرد وجود دارد

سرخ نباشد، چند است؟
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در بين گلوله هاى مساوى كه در يك : مثال

100تا 1خريطه قرار دارد و روى آن ها از 

ت شماره زده شده است قرعه كشى ميشود درياف

:كنيد احتمال اين كه

.باشد5عدد قرعه قابل تقسيم به -1

.عدد قرعه جفت باشد-2

.عدد سه رقمى باشد-3

.عدد چهار رقمى باشد-4



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  21

ياااک داناااه رمااال انداختاااه ميشاااود، احتماااال : مثاااال

اينکاااه يکعااادد بزرگتااار از ياااک حاصااال شاااود، را 

:دريابيد
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ياااک داناااه رمااال انداختاااه ميشاااود، احتماااال : مثاااال

ود، اينکه يکعدد بزرگتر از يک ويا يک حاصل ش

:را دريابيد
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وميشودانداختهبارهشترملدانهيک:مثال

رداينکهاحتمال.ميشودحاصليکعددبارسه

دريابيد؟راشود،حاصليکعددنهمبار
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بهآننتايجهنوزكهحادثهيک:تصادفیتجربگ

ادفیتصتجربگنامبهنباشدمعلومقطعیصورت

ياوتصادفیكهحوادثىبراى.شودمیياد

.نداردمعنیبينیپيشنيستند،اتفاقی
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از قبال معلاوم 100%ويا اگر نتيجاگ ياک تجرباه 

ماا اگار باشد، بنام تجربگ  يرتصادفی ياد ميشاود ا

معلااوم نباشااد 100%نتيجااگ يااک تجربااه از قباال 

.بنام تجربگ تصادفی ياد ميشود
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انداختن يک سکه که هر دو طرف آن خط : مثال

:  است يک تجربگ

تصادفی است-1

 يرتصادفی است-2

کيفی است-3

پيوسته است-4
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گرفتن يک گلوله از يک جعبه که سه: مثال

گلوله رنگ سبز و دو گلوله رنگ سرخ دارند،

:  يک تجربگ

تصادفی است-1

 يرتصادفی است-2

کيفی است-3

پيوسته است-4
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انتخاب رييس جمهور توسط آرای مردم، : مثال

:يک تجربه

تصادفی است-1

 يرتصادفی است-2

کيفی است-3

پيوسته است-4
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تماااام نتاااايج ممکااان ياااک تجرباااگ : فضاااای نموناااه 

ماولا  تصادفی به نام فضای نمونه ياد ميشود و مع

هاار . نشااان داده ميشااودSساات آن توسااط حاارف 

دثاگ عضو فضای نموناه بناام نتيجاگ نموناه وياا حا

ی اوليااه ياااد ميشااود ويااا تعااداد عناصاار ساات فضااا

تن در نوشاا. نمونااه بنااام نتااايج نمونااه ياااد ميشااوند

ساااات فضااااای نمونااااه عناصاااار تکااااراری حااااذف 

.ميشوند
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مونه يک سکه پرتاب ميشود، ست فضای ن: مثال

آنرا بنويسيد؟
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دو ساااکه همزماااان پرتااااب ميشاااوند، سااات : مثاااال

فضای نمونه آنرا بنويسيد؟
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ا دو سکه همزمان پرتاب ميشوند اگر خط ر: مثال

نشان دهيم، احتمال اينکه Hو شير را به Tبه 

هر دو سکه خط باشند را دريابيد؟
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ا دو سکه همزمان پرتاب ميشوند اگر خط ر: مثال

نشان دهيم، احتمال اينکه Hو شير را به Tبه 

هر دو سکه يکسان باشند را دريابيد؟
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کهصورتيدر:واقعاتاحتمالبودنبرابرچانس

برتریهيچتعدادنظرازيگديگربرحوادث

يادبرابرچانسدارایحوادثبنامباشند،نداشته

احتمالرملدانگيکدر:بطورمثال.ميشوند

آنراواندبرابرباهم6و1،2،3،4،5اعداد

:مينويسيمذيلطور
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مجمااااوع احتمااااالات حااااوادث اتفاااااقی هاااام چااااانس 

.مساوی به يک است
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: چاااااااانس متفااااااااوت بااااااارای احتماااااااال واقعاااااااات

درصااورتيکه حااوادث باار يگااديگر از نظاار تعااداد

اوت برتری داشته باشند، دارای چانس وقوع متفا

ولگ اگر در يک خريطه دو گل: بطورمثال. ميباشند

وجاااود داشاااته ( g)و پااانج گلولاااگ سااابز( r)سااارخ 

: باشاااد، احتماااال برآمااادن آنهاااا قااارار ذيااال اسااات
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ناه هر سات فرعای سات فضاای نمو: حادثگ اتفاقی

موناگ سات ن: بطورمثال. بنام حادثگ اتفاقی ميباشد

يک سکه                        و ست هاای فرعای 

آن             ،             ،               و 

ميباشاااند کاااه هااار کااادام آنهاااا 

.وندبنام حادثگ اتفاقی ست فضای نمونه ياد ميش
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سااات خاااالی بناااام حادثاااگ اتفااااقی نااااممکن و سااات 

فضاااای نموناااه بناااام حادثاااگ اتفااااقی مطماااين يااااد 

.ميشود
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هرگاااه تعااداد عناصاار فضااای نمونااه مساااوی بااه 

nاشدباشد، تعداد حادثات اتفاقی آن           ميب. 2n
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تعاااااداد حاااااوادث اتفااااااقی فضاااااای نموناااااگ : مثاااااال

را دريابيد؟  1,2,3,4,5,6S 
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است؟چند
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اتفاقیاوليهحادثه4نمونهفضایيک:مثال

دارد؟اتفاقیحادثهچنددارد،
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انتخاباتدرDوA،B،Cحزبچهار:مثال

رکتشممکناحتمالاتتمامتعداد.ميکنندشرکت

کنيد؟محاسبهراانتخاباتدر
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ه عبااارت از فضااای نموناا: فضااای نمونااه گسسااته

اساااات کااااه عناصاااار آن قاباااال شاااامارش و قاباااال 

که مانند فضاای نموناه پرتااب سا. تشخيص باشند

.و فضای نمونه پرتاب دانه رمل
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عباااارت از : فضاااای نموناااه پيوساااته وياااا متماااادی

فضاای نموناه اساات کاه عناصاار آن قابال شاامارش

اين ناوع فضاای نموناه روی محاور اعاداد. نباشد

حقيقااای وياااا توساااط اشاااکال هندسااای نشاااان داده 

.ميشود
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يم هاار تجربااه تصااادفی را ميتااوان: دياااگرام درختاای

ه توسط يک ديااگرام درختای نشاان دهايم، طوريکا

مباادد دياااگرام شااروع تجربااه و شاااخچه هااای آن 

.تعداد احتمالات ممکنه را نشان ميدهد
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گلولااه 2گلولااه ساارخ، 3در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند2سبز و 

کنه ، تمام احتمالات ممميشوندپی در پی برداشته

که را توسط دياگرام درختی نشان دهيد درصاورتي

ه گلولااه بعااد از گاارفتن دوباااره در خريطااه انداختاا

شود؟
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ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند2سبز و 

کنه ، تمام احتمالات ممميشوندپی در پی برداشته 

که را توسط دياگرام درختی نشان دهيد درصاورتي

ه گلولااه بعااد از گاارفتن دوباااره در خريطااه انداختاا

نشود؟
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند1سبز و 

کنه ، تمام احتمالات ممميشوندپی در پی برداشته 

که را توسط دياگرام درختی نشان دهيد درصاورتي

ه گلولااه بعااد از گاارفتن دوباااره در خريطااه انداختاا

شود؟
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند1سبز و 

کنه ، تمام احتمالات ممميشوندپی در پی برداشته 

که را توسط دياگرام درختی نشان دهيد درصاورتي

ه گلولااه بعااد از گاارفتن دوباااره در خريطااه انداختاا

نشود؟
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ه بارای آساانی محاسابه تنهاا مسايری کا: يادداشت

سااوال آن مطااره شااده اساات، رساام ميکناايم و از 

.ساير مسيرها صرفنظر ميکنيم
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند1سبز و 

دو ، احتمال اينکاه هارميشوندپی در پی برداشته 

گلولاه گلوله سرخ باشند، را دريابيد درصاورتيکه

؟بعد از گرفتن دوباره در خريطه گذاشته شود



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  53

گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند1سبز و 

دو ، احتمال اينکاه هارميشوندپی در پی برداشته 

گلولاه گلوله سرخ باشند، را دريابيد درصاورتيکه

د؟بعد از گرفتن دوباره در خريطه گذاشته نشو
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند1سبز و 

گلولاه ، احتماال اينکاهميشاوندپی در پی برداشته 

اول سااااااااياه و دوم ساااااااابز باشااااااااد، را دريابيااااااااد 

درصااااورتيکه گلولااااه بعااااد از گاااارفتن دوباااااره در

خريطه گذاشته شود؟
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

ه دو گلول. گلوله سياه رنگ وجود دارند1سبز و 

گلولاه ، احتماال اينکاهميشاوندپی در پی برداشته 

اول سااااااااياه و دوم ساااااااابز باشااااااااد، را دريابيااااااااد 

درصااااورتيکه گلولااااه بعااااد از گاااارفتن دوباااااره در

خريطه گذاشته نشود؟
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

اگااار . گلولاااه ساااياه رناااگ وجاااود دارناااد1سااابز و 

grrbبار تکرار کنايم احتماال حادثاه 4تجربه را 

ذاشاته را دريابيد اگر گلوله بعد از گرفتن دوباره گ

شود؟
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گلولااه 3گلولااه ساارخ، 2در يااک خريطااه : مثااال

اگااار . گلولاااه ساااياه رناااگ وجاااود دارناااد1سااابز و 

grrbبار تکرار کنايم احتماال حادثاه 4تجربه را 

ذاشاته را دريابيد اگر گلوله بعد از گرفتن دوباره گ

نشود؟
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دياااگرام خطاای پرتاااب يااک سااکه قاارار : يادداشاات

.ذيل است
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همچنااان دياااگرام برداشااتن دو شاای از يااک مکااان 

.مانند دياگرام پرتاب سکه ميباشد
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.يک سکه سه بار پرتاب ميشود: مثال
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د، احتمال اينکه فقط يک بار خط باش: سوال اول

.را دريابيد
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احتماااال اينکاااه حااداقل ياااک باااار خاااط : سااوال دوم

. باشد، را دريابيد
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ثر و حاداک( مقصاد يکباار)حداقل يکبار باه معناای 

.ميباشد( فقط يکبار)يکبار به معنای 
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احتمااال اينکااه حااداکثر يااک بااار خااط: سااوال سااوم

.باشد، را دريابيد
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احتمال اينکه دو بار خط باشد، را: سوال چهارم

.دريابيد
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ه از يک الماری دو پيراهن سفيد و سياه س: مثال

. بااااار انتخاااااب شااااده و دوباااااره گذاشااااته ميشااااود

.احتمالات ذيل را محاسبه کنيد
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قواعد احتمالات
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1و 0هميشااه بااين Eاحتمااال حادثااگ اتفاااقی -1

: يعنی. است100%و 0%ويا بين 

 0 1P E   0% 100%P E ويا
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ويااااا 1احتمااااال فضااااای نمونااااه مساااااوی بااااه -2

: يعنی. است%100

  1 100%P S  
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احتمااال حادثااگ اتفاااقی ناااممکن ويااا ساات خااالی-3

:يعناااااااای. اساااااااات0%ويااااااااا 0مساااااااااوی بااااااااه 

  0 0%P   



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  77

اتحاد حوادث اتفاقی
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هرگاااه در يااک فضااای نمونااگ           حااوادث -1

.اتفاقی              باشد،                    ميشود
S

A BA B B 
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در يااااااااک فضااااااااای نمونااااااااگ        حااااااااوادث -2

.و               باهم يکسان اند
S

A BB A

A B B A  
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هرگاااااه در يااااک فضااااای نمونااااگ        حادثااااه   -3

و         اتفاااااااا  افتاااااااد، حادثاااااااه اتفااااااااقی 
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.ميباشد m n
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کابل به کنر برود؟
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کلمااگ چهااار حرفاای معناای دار و باای معناای ميتااوان

تشکيل داد؟
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و 8، 7، 4، 1، 0بااا اسااتفاده از ارقااام : مثااال

داد رقمی تليفون ميتوان تشاکيل6چند شمارۀ 9

باشد؟077به شرط آنکه سه رقم طرف چپ 
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اصل شمارش باياد تعاداد احتماالات ياک سات ياک

واحد کمتر از تعداد احتماالات سات دومای انتخااب

.شود
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(Permutation)ياد ميشود.
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يان اگر هر تغيير يک احتماال جدياد باشاد باه ا

.مفهااااااوم اساااااات کااااااه ترتيااااااب مهاااااام اساااااات

چنااد نمباار4و 3، 2از سااه رقاام )در مثااال 

تماال هار تغييار ياک اح( پليت تشکيل ميشود؟

.جديد است
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.تغيير يک احتمال جديد نميباشد
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.ترتيب به دو نوع است: ترتيب

ترتيب با تکرار: نوع اول

ترتيب بدون تکرار: نوع دوم

چند نمبر پليت 7و 6، 5از سه رقم : بطورمثال

.  يباشدتشکيل ميشود، يک نوع ترتيب با تکرار م

اما به چند طريق سه نفر ميتوانند پهلوی هم 

ايستاده شوند، يک نوع ترتيب بدون تکرار

.است
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.تعداد منتخبه ميباشدkاشيای داده شده و 
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n



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

چنااد نمباار 9و 7، 6، 4از چهااار رقاام : مثااال

پليت موتر تشکيل ميشود؟



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

حل سوالات ترتيب بدون تکرار



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

برای اين منظور از رابطگ                استفاده

تعااداد اعااداد ويااا اشاايای داده شااده و n. ميشااود

kتعداد منتخبه ميباشد.

 
!

!

n

n k



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  121

در . ويااااااا از رابطااااااه          اسااااااتفاده ميکناااااايم

اين رابطاه       تفاضال تعاداد اشايای داده شاده و
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چند شکل احتمال جواب دادن وجود دارد؟
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نفاار باارای 4نفااری 6از يااک گااروپ : مثااال

قاهباه چناد طري. يک مسابقه انتخااب ميشاوند

انتخاب امکان پذير است؟
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سااوالات ذياال را بااه يکاای از طريقااه هااای : مثااال

ترتيب ويا ترکيب حل کنيد؟اصل شمارش،
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چناااد عااادد پااانج 8و 2، 4، 5، 1از : ساااوال اول

ار رقماای تشااکيل شااده ميتوانااد کااه رقاام آنهااا تکاار

بزرگتر باشند؟30000نباشد و از عدد 
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بااارای حااال ايااان ساااوال از اصااال شااامارش : حااال

و 5، 4در خاناه ده هازار ارقاام . استفاده ميکنايم

اشاد صد  ميکنند و بارای اينکاه رقام تکارار نب8

از مجمااوع احتمااالات در خانااه هااای قبلاای در بايد 

.هر مرحله يک يک واحد کم شود
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، 5، 1چنااد عاادد پاانج رقماای از ارقااام : سااوال دوم

تشااکيل ميشااود طوريکااه رقاام اول آن 8و 2، 4

و رقم تکرار نباشد؟2، رقم آخر آن 5
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بااارای حااال ايااان ساااوال از اصااال شااامارش : حااال

خار رقم اول ياک احتماال و رقام آ. استفاده ميکنيم

ت ساه احتماال باقيماناده اسا. نيز يک احتماال دارد

و باياااد در هااار خاناااه بادرنظرداشااات اينکاااه رقااام 

.تکرار نباشد، يک يک احتمال کم شود
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چناد عادد پانج رقمای وجاود دارد کاه : سوال ساوم

و هايچ رقام تکارار 4، رقم آخر آن 2رقم اول آن 

نداشته باشد؟
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ه برای اينکه ارقام داده نشده اسات باياد از د: حل

. اسااااتفاده شااااود0،1،2،3،4،5،6،7،8،9رقاااام 

رقاااام اول و آخاااار هاااار کاااادام دارای يااااک احتمااااال 

ه ميباشند و از هشت احتمال باقيمانده در هار خانا

ک بادرنظرداشت اينکه رقام تکارار نباشاد، ياک يا

.واحد کم ميکنيم
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سات                             چناد : سوال چهاارم

عنصره دارد؟3ست فرعی 
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بااارای دريافااات تعاااداد سااات هاااای فرعااای از : حااال

.استفاده ميشودکيبتر
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تاااوپ 3باااه چناااد طرياااق ميتاااوانيم : ساااوال پااانجم

تااوپ زرد را پهلااوی هاام 4تااوپ آباای و 2ساارخ، 

قرار دهيم؟
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ميباشااد و باارایتوپهااا  مجمااوع : حاال

دريافااات تعاااداد احتماااالات از رابطاااه ذيااال اساااتفاده

.ميشود
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G,F,E,D,C,B,Aاز هفات حارف : سوال ششم

چناااد کلماااه چهاااار حرفااای بااادون تکااارار ميتاااوانيم 

تشکيل کنيم؟
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.از اصل شمارش استفاده ميکنيم: حل
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چناد ست         : سوال هفتم
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بااارای دريافااات تعاااداد سااات هاااای فرعااای از : حااال

.استفاده ميشودرکيبت
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هفاات تاايم در يااک مسااابقه شاارکت: سااوال هشااتم

دارناد، باه چناد طرياق امکاان دارد مقامهااای اول، 

دوم و سوم را حاصل کنند؟
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باارای حاال اياان سااوال بايااد از ترتيااب باادون : حاال

تکرار استفاده شود؟
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3ماارد و 2زن 6ماارد و 4از بااين : سااوال نهاام

زن بايااد طااوری انتخاااب شااوند کااه از تاايم مردهااا 

چنااد . اولاای رياايس و دوماای مسااوول مااالی باشااد

احتمال وجود دارد؟
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تعااداد احتمااالات مردهااا را بااه ترتيااب باادون : حاال

تکاارار و تعااداد احتمااالات زنهااا را بااه ترکيااب حاال

ت ميکناايم و بعاادا  باارای دريافاات مجمااوع احتمااالا

.آنها را باهم ضرب ميکنيم
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از پانج نقطاه متماايز در ياک مساتوی: سوال دهم

چند خط عبور ميکند؟
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اساااتفاده رکياااببااارای حااال ايااان ساااوال از ت: حااال

2و منتخباااه 5ميشاااود طوريکاااه مجماااوع نقااااط  

.ميباشد
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از پاااانج نقطااااه متمااااايز در يااااک : سااااوال يااااازدهم

مستوی چند مثلث تشکيل ميشود؟
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اساااتفاده کياااببااارای حااال ايااان ساااوال از تر: حااال

3و منتخباااه 5ميشاااود طوريکاااه مجماااوع نقااااط  

.ميباشد
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نفاار ميتواننااد 6بااه چنااد طريااق : سااوال دوازدهاام

پهلوی هم ايستاده شوند؟
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برای حال ايان ساوال از ترتياب بادون تکارار: حل

نشااده اسااتفاده ميشااود و تعااداد منتخبااه نيااز تعيااين

.است
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چند احتمال وجود دارد تا حروف : سوال سيزدهم

پهلوی هم قرار گيرند؟MATHکلمه 
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برای حال ايان ساوال از ترتياب بادون تکارار: حل

نشااده اسااتفاده ميشااود و تعااداد منتخبااه نيااز تعيااين

.است



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  159

چنااااد احتمااااال وجااااود دارد تااااا : سااااوال چهاااااردهم

پهلوی هم قرار گيرند؟digitحروف کلمه 
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برای حال ايان ساوال از ترتياب بادون تکارار: حل

نشااده اسااتفاده ميشااود و تعااداد منتخبااه نيااز تعيااين

و دوبار تکارار شاده اسات iهمچنان حرف . است

.عمليه تقسيم بر دو را نيز انجام دهيم
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کتااب را 5به چند طريق ميتوانيم : سوال پانزدهم

در يک الماری پهلوی هم قرار دهيم؟
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برای حال ايان ساوال از ترتياب بادون تکارار: حل

نشااده اسااتفاده ميشااود و تعااداد منتخبااه نيااز تعيااين

.است
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در يااک کشااور نمباار پلياات هااای: سااوال شااانزدهم

حارف 10حرفی از 3رقم و 9رقمی از 4موتر 

پليات احتمال تشکيل چناد نمبار. تشکيل شده است

وجود دارد درصورتيکه رقام و حارف نياز تکارار

نشود؟
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بااااا اسااااتفاده از ترتيااااب احتمااااالات ارقااااام و : حاااال

احتمالات حروف را جادا جادا محاسابه کارده و در 

اخياار تعااداد احتمااالات هاار دو ساات را باااهم ضاارب 

.ميکنيم
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حارف باا 4حارف بای صادا و 7از : سوال هفدهم

3ه صاادا چنااد کلمااه را ميتااوانيم تشااکيل کناايم کاا

حرف با صدا داشته باشند؟2حرف بی صدا و 
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باااا اساااتفاده از ترکياااب احتماااالات ارقاااام و : حااال

احتمالات حروف را جادا جادا محاسابه کارده و در 

اخياار تعااداد احتمااالات هاار دو ساات را باااهم ضاارب 

.ميکنيم
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يک ساکه ساه باار پرتااب ميشاود، : سوال هژدهم

تعداد مجموعی احتمالات را دريابيد؟
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از گاراف درختای اساتفاده ميکنايم و مجماوع: حل

.احتمالات را دريافت ميکنيم
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چناااد (2,3,5,6,7,9)از ارقاااام : ساااوال ناااوزدهم

ميشاود عدد سه رقمی قابل تقسيم بر پانج تشاکيل

درصورتيکه رقم تکرار نشود؟
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احتمااال . از اصاال شاامارش اسااتفاده ميکناايم: حاال

از پااانج رقااام . ميباشاااد5خاناااه يکهاااا تنهاااا رقااام 

باقيمانده احتمال صدها پنج و احتمال ده ها چهاار

.رقم ميباشد
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در ياااک صااانف درسااای ده مياااز و : ساااوال بيساااتم

م باه چناد طرياق ميتاواني. هشت چوکی وجود دارد

؟يک ميز و يک چوکی را باهم ترتيب کنيم
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از اصاال شاامارش اسااتفاده ميکناايم و تعااداد: حاال

.چوکی ها را با تعداد ميزها ضرب ميکنيم
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 ,Pدر يک شهر ساه مکاان : سوال بيست و يکم

Q , Rاگار از ساه طرياق بتاوانيم از . وجود دارد

P بهQ  و از چهار طرياق بتاوانيم ازQ  باهR

Rباااه Pچناااد احتماااال وجاااود دارد تاااا از . بااارويم

.برسيم
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از اصاال شاامارش اسااتفاده ميکناايم و تعااداد: حاال

.ضرب ميکنيماحتمالات را باهم 
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چنااد احتمااال وجااود دارد تااا : سااوال بيساات و دوم
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ن تجااربی بااه کاار مياارود کاه ساات فضاای نمونااه آ

.دو عنصر داشته باشد
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.دريافت ميشود
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½فيصااد ويااا 50درصااورتيکه احتمااال کاميااابی 

ل ذيال احتمال برنولی وياا قضايه بيناوم شاکباشد، 

.را اختيار ميکند
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پرتااب عادد حاصال شاده قابال 3احتمال اينکه در 

باشد، را دريابيد؟2تقسيم بر 
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باشد، را دريابيد؟3از کوچکتر
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. بااار پرتاااب ميکناايم20يااک دانااه رماال را : مثااال

پرتااب حاصال شاود، 16در 4احتمال اينکه عدد 

را دريابيد؟
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سااوال دارد و هاار سااوال 10يااک امتحااان : مثااال

بدون حال ساوالات يکای از . جواب است4دارای 

سوال 6احتمال اينکه . جوابات را انتخاب ميکنيم

درست حل شده باشد، را دريابيد؟
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احتمال اينکه. را اخذ کند       است90بالاتر از 
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را اخذ کند، دريابيد؟90
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ماال درصورتيکه حداقل ويا حاداکثر احت: يادداشت

ط خواسته شده باشد، بارای محاسابه احتماال توسا

.قضيه بينوم از رابطه ذيل استفاده ميشود
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بااارای دريافااات حاااداقل احتماااال در هااار حاااد بيناااوم

قيماات       را يااک يااک واحااد افاازايش مياادهيم و 

باارای دريافاات حااداکثر احتمااال در هاار حااد بينااوم

.قيمت        را يک يک واحد کاهش ميدهيم
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بار پرتاب ميشود، احتماال 8يک دانه رمل : مثال

3بار رقم حاصل شده کوچکتر از 5اينکه حداقل 

باشد، از کدام رابطه دريافت ميشود؟
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مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  207

، باشااد½ درصااورتيکه احتمااال واقعااه : يادداشاات
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.ميتوانيم از رابطه ذيل نيز استفاده کنيم
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0.4احتماااال شااافا ياااافتن مريضاااان شاااکر : مثاااال

نفار باه ايان ماريا مصااب باشاند 15اگار . است

د؟نفر شفا يابند را دريابي4الی 3احتمال اينکه 
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د، جواب دهيم، احتمال اينکه جوابات درست باشان

را دريابيد؟
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ماال در ساوالات توزياع احت:توزيع احتمال پواسن

دو جمله ای ويا توزيع برنولی اگر               و

تقرب کناد، بارای آساانی حال ساوالات

ماوم بصاورت ع. از توزيع پواسن استفاده ميشاود

ی اگار يااک سااوال بااه طريقااه توزيااع احتمااال برنااول

وياااا توزياااع احتماااال پواسااان حااال شاااود، جواباااات 

حاصاال شااده يکسااان ميباشااد امااا محاساابه احتمااال

.             توسط توزيع پواسن ساده تر ميباشد

n
0P
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.توزيع احتمال پواسن قرار ذيل ميباشد

.طوريکه                     و               ميباشد

!

ke

k

  

2.71828e nP 
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ز توزيع احتمال پواسن به                         ني

.نشان داده ميشود

 
0

lim , ,
n
P

n P k
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لااه ای بنااا   گفتااه ميتااوانيم کااه لماات توزيااع دو جم

ياع از توز. بنام توزياع احتماال پواسان يااد ميشاود

کااه احتمااال پواساان اکثاارا  زمااانی اسااتفاده ميشااود

کاااوچکتر از Pو قيمااات 20بزرگتااار از nقيمااات 

.باشد0.01
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ه مسافر تکت طياره را گرفتا200به تعداد : مثال

ران اند و طبق تجارب گذشته احتمال نيامدن مساف

مساااافر نياياااد را 3احتماااال اينکاااه . اسااات0.01

دريابيد؟
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تعداد مراجعين به يک بانک در هار سااعت: مثال

احتمااال اينکااه چهااار . نفاار اساات60بطااور اوسااط 

را نفر در سه دقيقاه اول باه باناک مراجعاه کنناد،

دريابيد؟
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: محاساااااابه مساااااااحت تحاااااات منحناااااای نورمااااااال

حنای درصورتيکه خواسته باشيم مساحت تحات من

نورمااااال را از       الاااای        محاساااابه کناااايم از 

   بنااا. معادلااه منحناای نورمااال انتگاارال ماای گيااريم

مساحت تحت منحنی نورماال از      الای        را 

.ميتوانيم از رابطه ذيل دريابيم

1x
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اگااااار                  را باااااه         نشاااااان دهااااايم

رابطاااااه فاااااو  شاااااکل                             را

.اختيار ميکند
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در. بنام متحول معيااری نورماال يااد ميشاود

رابطاااااااه                       ،         عباااااااارت از 

متحاااول تصاااادفی اسااات و ميتاااوانيم قيمااات هاااای 

.و       را بجای آن وضع کنيم

z
x x

z
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
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بادرنظرداشااات اينکاااه متحاااول معيااااری نورماااال 

ددارای اوسط صفر و انحراف معياری يک ميباش

.ميتوانيم رابطه ذيل را نيز بنويسيم
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کاهرا مجموعه همه افراد ويا اشايا : نمونه گيری

ميخاااواهيم در بااااره آنهاااا احصااااييه گياااری کنااايم،

در احصااااييه گياااری: بطورمثاااال. جامعاااه مينااااميم

سااااابقه تاااادريس معلمااااان افغانسااااتان، موضااااوع 

احصاااااييه گيااااری سااااابقه تاااادريس و جامعااااه آن 

.معلمان افغانستان است
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مجموعااااه کااااوچکی کااااه از يااااک جامعااااه باااارای

ناااماحصاااييه گيااری يااک موضااوع تعيااين ميشااود ب

بصااورت عمااوم نمونااه بااه دو. نمونااه ياااد ميشااود

.دنوع ساده يا  يرتصادفی و تصادفی ميباش
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:روش های مختلف نمونه گيری قرار ذيل اند

در اين نوع نمونه : نمونه گيری تصادفی-1

گيری عناصر جامعه همه برای انتخاب شدن هم 

.چانس هستند

ن در اي: نمونه گيری سيستماتيک ويا منظم-2

نوع نمونه گيری عناصر جامعه بطور منظم 

.شماره گذاری ميشوند
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در اين : نمونه گيری طبقه ای ويا گروهی-3

نوع نمونه گيری، جامعه به گروه های متجانس

.تقسيم ميشود

در اين نوع نمونه : نمونه گيری خوشه ای-4

ده گيری، جامعه بزره را به خوشه ها تقسيم کر

.و از هر خوشه نمونه گيری ميکنيم
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هااار ويژگااای عاااددی جامعاااه را : پاااارامتر جامعاااه

.پاااااااااااااااااااااااارامتر جامعاااااااااااااااااااااااه مينامناااااااااااااااااااااااد

هر ويژگی عاددی نموناه را آمااره مينامناد : آماره

ا ويا هار تاابع از عناصار نموناه تصاادفی را کاه با

ه پارامترهای مجهول بساتگی نداشاته باشاد، آماار

مينامند
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باشد و خواسته باشايم25اگر حجم جامعه : مثال

تعاااداد . تاااايی از آن انتخااااب کنااايم5نموناااه هاااای 

نمونه ها را دريابيد؟
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ه هاا از ترکيب استفاده ميکنايم و تعاداد نمونا: حل

.حاصل ميشود53130



مرکز آموزش علوم ساينسی انيس

ايندهداکتر محمد شريف پ: تهيه و ترتيب

Click to edit Master title style

2016آوريل 20چهارشنبه،  241

ساط درصورتيکه خواساته باشايم او: اوسط نمونه

يااک نمونااه را دريااابيم، مجمااوع آناارا بااالای تعااداد

ذياال بنااا   اوسااط نمونااه از رابطااه. تقساايم ميکناايم

.دريافت ميشود
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توزيع احتمال نمونه تصادفی
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اگر                              ياک نموناه تصاادفی

از يک جامعه تاابع احتماال           باشاد، توزياع

احتماااال نموناااه تصاااادفی از جااادول ذيااال دريافااات

.ميشود

1 2 3, , ,..., nx x x x

 f x
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باشااند، جاادول 1،2،3،4اگاار داتاهااا : بطورمثااال

توزيااااع احتمااااال نمونااااه تصااااادفی آن قاااارار ذياااال 

.ميباشد
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باشااند، جاادول توزيااع 4،7،9همچنااان اگاار داتاهااا 

.احتمال نمونه تصادفی آن قرار ذيل ميباشد


